Analisis Matematico 11

Tema 1: Ejercicios propuestos

. Se considera la sucesion {f,} de funciones de R en R dada por:
fn(x):z VeeR, VneN
n

Probar que {f,} converge uniformemente en un conjunto no vacio C' C R si, y
solo si, C' esta acotado.

. Sea {g,} la sucesion de funciones de R} en R definida por:

2 2
gulz) = —"L Yz eRE, VneN

14+ n2g4

Dado § € RT, probar que {g,} converge uniformemente en [¢, +00[, pero no
en el intervalo [0, d].

. Para cada n € N sea h, : [0, 7/2] — R la funcion definida por
gn(z) = n (cosx)" senx Veel0,n/2]

Fijado un p € R con 0 < p < w/2, probar que la sucesion {g,} converge
uniformemente en el intervalo [p, 7/2], peronoen [0, p].

. Sea {¢,} la sucesion de funciones de R en R definida por

x2

T VYzeR, VneN
1+ n|z]

¢n<x> =

Probar que {g,} converge uniformemente en cada subconjunto acotado de R,
pero no converge uniformemente en R.

. Se considera la sucesion {¢,} de funciones de R} en R definida por

wn<x>:1_‘f$n VzeR), VneN

Dados r,p € R con 0 <r <1< p, estudiar la convergencia uniforme de {1}
en los conjuntos [0, 7], [r, p] v [p, +oo].



