Ntmeros complejos

Ejercicio 1. Efectuar las operaciones indicadas:
) 2-3i 31 d) i +1%+i10

b (2+l)(3 2i)(1+2i) 2—54410_415
) e

o) 2i-1?(5+ %)

Ejercicio 2. Siz; =1—1i,2zp = —2+4i,y z3 = V3 —2i, calcular las siguientes expresiones:

z1+20+1
a) Z% +2z1 -3 e) |zl1—zzz+z
b) 225 — 3212 f) |22+ 5P+ [z - 2P
) (z3—2z3)°

d) [z1z2 + z2z1]

Ejercicio 3. Calcular el médulo y el argumento de los niimeros complejos:

a) 1 d) —i

b) i e) % V2 +z‘é_

o) —1

Ejercicio 4. Expresa en forma polar los niimeros complejos:
a) 3+3i C) -1

b) -1+ V3i d) —1-+3i

Ejel‘ClClO 5. Calcula

i +i - )L/5
) (\/i) (R 3 E 1164;)%/2

) A2V3 - 2i e) i

Ejercicio 6. Encuentra todas las soluciones de las ecuaciones:
a) x*-1=0 b) 2x* —3x3 - 7x* - 8x+6=0

Ejercicio 7. Resolver las ecuaciones

a) z-81=0, Q) z+iP?=1.
b) 26 +1 = V3i,

Ejercicio 8. Resolver la ecuacion (1 +i)z* — 2i = 0.
Ejercicio 9. Resolver la ecuacién z° = z

Ejercicio 10. Expresa los 8 nimeros +1 +i, +V3 =i en la forma re'®.

Ejercicio 11. Calcula log(z) y Log(z) cuando z es uno de los ntimeros siguientes

i —i e3¢ 4 —5e, 1+i.



1.1.2

Ejercicros NUMEROS REALES

Ejercicio 1.12. Demostrar que 13 +23 + 3% + ... +n® = ”2(”4+1)2, paran € IN.

Ejercicios complementarios

Ejercicio 1.1. Demostrar por induccién que todos los ntimeros de la forma #° + 51 son
divisibles por 6.

Ejercicio 1.2. Demostrar por induccién que todos los ntimeros de la forma 3% — 1 son
divisibles por 8.

Ejercicio 1.3. Pruébese que para todo natural n > 2 se verifica que 3 no divide an®—n+1.
Ejercicio 1.4. Pruébese que para todo natural n > 2 se verifica que: 5 divide a n° — 1.
Ejercicio 1.5. Demostrar que (1 +x)" >1+nx,VneIN,n > 1. parax € R\ {0}, x > —1.

Ejercicio 1.6. Demostrar que x"*! + xnlﬂ > x" + xin, para cualquier natural n y cualquier

real x positivo distinto de uno.

Ejercicio 1.7. Probar quesix € R\ {1}, entonces se verifica que

xn+1_1
1+x+x2+x3+...+x”:—1, Vn € N.
x_

Ejercicio 1.8. Demostrar que, dado un natural n, v/n es natural o irracional.

Ejercicio 1.9. Demostrar que V2 + V3 es irracional.



