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Ejercicio resuelto 1. Hallar
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Solucion. 1. Sustituyendo, limy_; ;o xlogx = 0.
2. Sustituyendo, es de tipo =. Aplicando la regla de L’Hopital,

. X R
Iim — = lim T Iim x = +oo.
x—teologx  x—rtoo T X

3. Elsiguiente limite se puede hacer usando el otro, ya que es el inverso, luego el limite
es 0; o aplicando de nuevo la regla de L’Hopital porque es una indeterminacién =:
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lim —2 = lim %= lim - =0,
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Ejercicio resuelto 2. Hallar
1
lim xlogx, lim L, lim 2
x—0t x—0t logx’ x—0+ x
Solucién. 1. Sustituyendo, queda 0- (—eo), que es una indeterminacion. Se pasa a una
del tipo = para aplicar la regla de L’Hopital:
1 1
lim xlogx = lim &% = 1im Y% = jim () = 0.
x—0t x—0t T x—0t ;—2 x—0t
2. Sustituyendo:
ot
lim —— =~ —0.
x—0t+ logx  —oo

3. El es inverso del anterior, luego el limite es —oo, 0 sustituyendo:
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x—0t X o+
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Ejercicio resuelto 3. Hallar los intervalos de monotonia, extremos relativos, intervalos
de convexidad, los puntos de inflexién y asintotas de la funcién f(x) = (x+3)e ™.

Solucion. La funcién se puede ver (y conveniente) como un cociente de funciones: f(x) ’%3.
1. Hallamos la primera derivada. Como es un cociente,
£(x) l-e*—e'(x+3) —x-2
X) = = )
(ex)Z ex
Igualamos a cero, es decir, el numerador, luego x = —2. Los intervalos de creci-
mientos son (—oo, —2) y (—2,00). Damos valores, por ejemplo x = —3, que sale

positivo, y x = 0, que es negativo. Por tanto,

a) En (—oo,—2), es creciente.

b) En (—2,), es decreciente.
2. Por tanto, x = — es un minimo relativo.

3. Hallamos la derivada segunda, para hallar los puntos de inflexion e intervalos de

convexidad. Lo e ) .
oy —lre—e(—x—2) x4+
f (X) - (ex)2 - X .
Igualamos a cero, x+ 1 = 0, luego x = —1 es el punto de inflexion.

4. Los intervalos de convexidad son (—oo, —1) y (—1,00). Dando valores,
a) En (—eo, —1), es negativo, luego céncava.

b) En (—1,e0), es positivo, luego convexo.

a) Asintota vertical no tiene porque el dominio de la funcién es todo R.

b) Para la asintota horizontal,

3 o
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Usamos la regla de L’Hopital:
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Luego la asintota horizontal por la derecha es y = 0 y por la izquierda no tiene.
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¢) Al tener asintota horizontal por la derecha, no tiene oblicua. Por la izquierda:

3

_ox+3

m= lim = ]lim &+ =—-=w
x——o0 xe¥ = x——oo ¥ 0

luego no tiene.



