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ABSTRACT. In this talk we show that, for some continuous fields A with no K;-obstructions,
the Cuntz semigroup of A can be recovered as the sheaf of continuous sections on a topo-
logical space. As a consequence, these continuous fields can be classified by their Cuntz
Semigroup.

The first result is analogous to a result proved by M. Dadarlat and G. Elliott [2], which
describes the sheaf given by Ky in terms of the continuous sections, and the second one
rephrases the classification obtained in [3].

INTRODUCCION

Al final de la década de los 80, G.A. Elliott conjeturd que las C*-&lgebras simples, sepa-
rables y nucleares se podrian clasificar mediante un invariante basado en la Teoria K. Dicho
invariante se ha llamado, a posteriori, Ell(_). A pesar de los buenos resultados obtenidos
por dicho programa, en la iltima década han aparecido ejemplos descritos por M. Rgr-
dam y A. Toms que han hecho reescribir la conjetura de Elliott([4] y [5]). En concreto, A.
Toms mostré dos C*-algebras que tienen el mismo invariante Ell(_), pero que pueden ser
diferenciadas por el invariante conocido como semigrupo de Cuntz.

El anterior hecho ha propiciado, en los tultimos afios, un estudio profundo de dicho semi-
grupo. Uno de los mayores logros en esta linea de investigacion fue la solucién del problema
de continuiad del semigrupo de Cuntz hallada por Coward-Elliott-Ivanescu en 2008 ([1]). Di-
cho problema fue “solucionado” considerando el semigrupo de Cuntz del algebra estabilizada
y definiendo la categoria Cu, donde dicho semigrupo pertenece. Gracias a esta definicién,
construyeron un functor covariante de la categoria de C*-algebras a la categoria Cu.

Utilizando esta propiedad de continuidad, el resultado que voy a mostrar explica que dado
un haz continuo en la categoria Cu

S(_): Vx — Cu
U ~ SU),

donde X es un espacio compacto Hausdorff, se satisface que el conjunto de secciones
continuas de X a Fg := U,exS,, denotado por I'(X, Fs), es un semigrupo en la categoria
Cu. Con este resultado podemos calcular el semigrupo de Cuntz de los “Continuous Fields”
sin obstrucciones en K7 y con X un espacio compacto Haudorff de dimensién menor o igual
que 1. Asi, si B es un Continuous Field compliendo las anteriores hipotesis, obtenemos que

CH(B) = F(X, FCu(B)) .

Gracias a la equivalencia anterior, bajo las mismas hip6tesis, tenemos que los haces
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S(): Vx — Cu d Cug( ): Vx — Cu
U — SAU) ™ U +— Cu(A()).
son isomorfos. Este hecho es una version continua del resultado que establece el isomorfismo
entre cualquier haz continuo y su correspondiente haz de secciones continuas cuando el limite
directo de la categoria es el limite algebraico ([6]).
Para terminar, combinando los anteriores resultados con el hecho que Cu(B) tiene una

accion inducida por la accion de C(X) en B, explicaré el siguiente Teorema.

Teorema 0.1. Sean A y B dos continuous fields en X tales que no tienen obstrucciones
de K1, todas sus fibras tienen rango real zero y X es un espacio compacto Hausdorff de
dimension menor o igual que 1. Entonces las siguientes propiedades son equivalentes:

(1) Cu(A) = Cu(B) preservando la accion de Cu(C(X)),
(2) Cua(_)=Cup(_),
(3) Va(L)=Vgp(_).

El anterior Teorema muestra que, bajo nuestras hipotesis, el semigrupo de Cuntz contiene
la misma informacion que los haces construidos mediante dicho semigrupo o el semigrupo
de Murray-von Neumann. Como corolario del anterior Teorema, somos capaces de reescribir
la clasificacion de ciertos Continuous Fields obtenida por Dadarlat-Elliott-Niu en términos
del semigrupo de Cuntz ([3]).

Corolario 0.2. Sean A, B dos Continuous Fields separables y unitales en [0, 1] tales que sus
fibras son AF-dlgebras. Entonces cualquier isomorfismo ¢ : Cu(A) — Cu(B) que preserve

la accion de Cu(C(X)) y que cumpla ¢([14]) = [15] se eleva a un isomorfismo A = B entre
los Continuous Fields.
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