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M. Calvo-Cervera Grupoides monoidales abelianos



Axiomas grupoide monoidal

((x ⊗ y)⊗ z)⊗ t
a //

a⊗0
��

(x ⊗ y)⊗ (z ⊗ t)
a // x ⊗ (y ⊗ (z ⊗ t))

(x ⊗ (y ⊗ z))⊗ t
a // x ⊗ ((y ⊗ z)⊗ t)

0⊗a
OO

(x ⊗ I)⊗ y
a //

r⊗0 ��@
@@

@@
@

x ⊗ (I⊗ y)

0⊗l��~~
~~

~~

x
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Cohomoloǵıa de Leech

h ∈ Z 3
L(M,A) es una función

h : M3 → ta∈MAa,

con h(a, b, c) ∈ Aabc , normalizada, y

a∗h(a, b, c) + h(a, bc, d) + d∗h(a, b, c) = h(ab, c , d) + h(a, b, cd)
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Axiomas grupoide monoidal trenzado

(y ⊗ x)⊗ z
a // y ⊗ (x ⊗ z)

0⊗c

''OOOOOOOOOOO

(x ⊗ y)⊗ z

c⊗0
77ooooooooooo

a ''OOOOOOOOOOO
y ⊗ (z ⊗ x)

x ⊗ (y ⊗ z) c
// (y ⊗ z)⊗ x

a

77ooooooooooo

x ⊗ (z ⊗ y)
a−1

// (x ⊗ z)⊗ y

c⊗0

''OOOOOOOOOOO

x ⊗ (y ⊗ z)

0⊗c
77ooooooooooo

a−1 ''OOOOOOOOOOO
(z ⊗ x)⊗ y

(x ⊗ y)⊗ z c
// z ⊗ (x ⊗ y)

a−1

77ooooooooooo
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Cohomoloǵıa commutativa de monoides
commutativos

(h, µ) ∈ Z 3
C(M,A) es par de funciones función(

h : M3 →
⊔

a∈M Aa, µ : M2 →
⊔

a∈M Aa

)
con

h(a, b, c) ∈ Aabc , µ(a, b) ∈ Aab, normalizadas y

a∗h(b, c , d) + h(a, bc, d) + d∗h(a, b, c) = h(ab, c , d) + h(a, b, cd)

h(b, c , a) +µ(a, bc) + h(a, b, c) = b∗µ(a, c) + h(b, a, c) + c∗µ(a, b)

−h(c , a, b)+µ(ab, c)−h(a, b, c) = b∗µ(a, c)−h(a, c , b)+a∗µ(b, c)
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(Sihn 1975)

Grupos categóricos −→
(G ,A,k) k ∈ H3

EM(G ,A).

(Deligne 1973)

Grupos categóricos
estrictamente
commutativos −→
(G ,A)

(Joyal, Street
1991)

Grupos categóricos
trenzados −→ (G ,A,k)
con k ∈ H3

ab(G ,A).

(M.C-C,A.M.Cegarra,
B.A.Heredia 2013)

Grupoides monoidales abelianos −→
(M,A,k) con k ∈ H3

L(M,A)

(M. C-C, A.M. Cegarra,
B.A.Heredia 2014)

Grupoides monoidales abelianos
estrictamente commutativos −→
(M,A,k) con k ∈ H3

G(M,A)

(M.C-C, A.M.Cegarra 2014)

Grupoides monoidales trenzados
abelianos −→ (M,A,k), con
k ∈ H3

C(M,A)
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