Departamento de Analisis Matematico, Universidad de Granada

Prueba intermedia de Variable Compleja |
Grado en Matematicas y Grado en Fisica y Matematicas

Ejercicio 1. (2.5 puntos) Probar que la serie Z
n>1
D(0,1) y uniformemente en cada subconjunto compacto contenido en D(0, 1).

7 converge absolutamente en todo punto de

Ejercicio 2. (2.5 puntos) Dado B € C\ Z probar que existe una dnica funcién f € #(D(0,1)) veri-
ficando
2f(2) +Bzf(z) =log(1+2)  VzeD(0,1).

Ejercicio 3. (2 puntos) Dado R > 0 con R # 1 y R # 2, calcular la integral

el J
/cm,R) G+ 1)2(z—2)""

Ejercicio 4. Sea Q C R? = C un abierto. Decimos que una funcién ¢: Q — R es arménica en Q si
0eC(Q)y
P+ L2y =0 Way) €O
ox? 0y? ’ .

a) (1.5 puntos) Sea ¢0: Q — R armoénica en Q. Probar que la funcién g: Q — C dada por

99 .00
ox

g(x+iy) = x(xvy) _lg(xay)

es holomorfa en Q.

b) (1.5 puntos) Suponiendo que Q es un dominio estrellado probar que existe f € # () de modo
que Re f = 0 y que f es tnica salvo una constante.
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