CRECIMIENTO OPTIMO DE SOLUCIONES RADIALES
ESTABLES DE ECUACIONES SEMILINEALES
ELIPTICAS.
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ABSTRACT. Estudiamos el comportamiento asintético de soluciones
radiales estables de —Au = f(u) en Q, donde f € CY(R) y Q es
un dominio (posiblemente no acotado) de RY.

Si @ = RY, Cabré y Capella [1] demostraron que cualquier
solucién radial acotada no constante estable verifica N > 10 (una
condicion de nodegeneracion es impuesta si 9 < N < 10: para todo
so € R existen nimeros reales ¢ > 0y a > 0 (que pueden depen-
der de s¢) tales que lims_s, [f/(s)]|s — so| 7% = a € (0,00). Esta
condicion se satisface, por ejemplo, si f es una funcién analitica
no constantemente cero.) En esta charla demostraremos que esta
condiciéon de no degeneracién no es necesaria para la obtencion
de este resultado. Ademads cualquier solucién de este tipo veri-
fica |u(r) — uoo| = Mr=N/2+VN=142 para todo r > 1, para algtin
M > 0, donde uso = lim,_,o u(r). Incluso es posible demostrar
que cualquier solucién radial (no necesariamente acotada) estable
satisface |u(r)| > Mr=N/2+VN=142 5i N £ 10, y |u(r)| > M log(r)
si N = 10; para todo r > rq, para ciertos M, rg > 0. Este resultado
es 6ptimo en cualquier dimensién N > 1, pero hay una sutil difer-
encia entre los casos N > 2y N = 1. En el primer caso existen solu-
ciones radiales estables verificando rlggo u(r)/r_N/Qer” =1

si N # 10, y lim, oo u(r)/log(r) = 1 si N = 10. En el caso
N = 1 damos una caracterizacion de las soluciones pares no con-
stantes estables, de la que se deduce que lim,_ o [u(r)|/73/? = 400
para tales funciones. Este exponente es éptimo puesto que, dado
s > 3/2, es posible encontrar soluciones pares estables satisfaciendo
u(r) = r® para todo r > 1. De hecho, las técnicas utilizadas en
ambos casos son completamente diferentes. Todos estos resultado
estdn contenidos en [3].

Por otra parte, también tratamos el caso en el que 2 es la bola
unidad de RY. Demostramos resultados 6ptimos sobre el compor-
tamiento cerca del origen de las soluciones radiales no constantes
estables. Estos resultados estdn contenidos en [4] responden y res-
ponden en gran medida a algunas cuestiones planteadas en [2].
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