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Ejercicios

2x—3
x+2

Ejercicio 1.1. Calcular para qué valores de x se verifica que <

1
3

Ejercicio 1.2. Encontrar aquellos valores de x que verifican que:

a) L+5 >0, d) @ <x,

b) ¥2—5x+9 > x, e) ¥*<x,

c) ¥¥(x —2)(x +3)*> <0, f) x> —(a+b)x+ab<0.
Ejercicio 1.3. Discutir para qué valores de x se verifica que:

a) x=1]|x+2/ =3, Q) x—=1l+x+1 <1,
b) |x* —x| > 1, d) [x+1] <l|x+ 3.

Ejercicio 1.4. Resolver las siguientes inecuaciones:
a) [x=5|<[x+1], b) [x-3|<0.

Ejercicio 1.5. ;Para qué valores de x se cumple la desigualdad x* — 3x —2 < 10 — 2x?

Ejercicio 1.6. Calcular, si existen, el supremo, infimo, méximo y minimo de los siguien-
tes conjuntos

a) A=[0,11U[2,3],

b) A={2n: ne N},

Q) A:{xe]R: |x2+2x+1|<%},
d) A =10,+c0[NQ.

Principio de induccién
Ejercicio 1.7. Demostrar que 1 +1+2+ 22423+ ... +2" = 2! para cualquier n € N.

Ejercicio 1.8. Demostrar que % + i + % +...+ 2}—_1 < 1 para cualquier natural mayor o
igual que dos.

Ejercicio 1.9. Probar que la suma de los cubos de tres niimeros naturales consecutivos
es divisible por 9.

Ejercicio 1.10. Demostrar por induccion que 1 +2+3+...+n = w, para cualquier
n € N.
Ejercicio 1.11. Demostrar que 12422432+, . +n? = w, para cualquier n € IN.
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Ejercicio 1.12. Demostrarque 1> +23+ 3%+ ... +n? =~ (”4+1) ,

paran € IN.

Ejercicios complementarios

Ejercicio 1.1. Demostrar por induccién que todos los ntimeros de la forma 7n* + 51 son
divisibles por 6.

Ejercicio 1.2. Demostrar por induccién que todos los ndmeros de la forma 32" — 1 son
divisibles por 8.

Ejercicio 1.3. Pruébese que para todo natural n > 2 se verifica que 3 o divide a n®—n+1.
Ejercicio 1.4. Pruébese que para todo natural n > 2 se verifica que: 5 divide a n° — 7.
Ejercicio 1.5. Demostrar que (1 +x)" >1+nx,Vn€IN,n > 1. parax € R\ {0}, x > -1.

Ejercicio 1.6. Demostrar que x"*! + x,}ﬂ > x" + L, para cualquier natural 1 y cualquier

real x positivo distinto de uno.

Ejercicio 1.7. Probar quesix € R\ {1}, entonces se verifica que

xn+1_1
1+x+x2+x3+...+x”:—1, Vn € IN.
x—

Ejercicio 1.8. Demostrar que, dado un natural n, \/1 es natural o irracional.

Ejercicio 1.9. Demostrar que V2 + V3 es irracional.



