
Práctica 9 (Cálculo)

Integral doble

In[1]:= Clear�"Global`�"�

� Integral doble en dominios rectangulares.
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In[2]:= f�x_, y_� :� 2�x � 7�y � 2

In[3]:= Plot3D�f�x, y�, �x, 1, 7�, �y, 2, 3��
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Out[3]= ��SurfaceGraphics��

In[4]:= Integrate�f�x, y�, �x, 1, 7�, �y, 2, 3��
Out[4]= 165
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In[5]:= Integrate�f�x, y�, �y, 2, 3�, �x, 1, 7��
Out[5]= 165
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In[6]:= F�y_� � Integrate�f�x, y�, �x, 1, 7��
Out[6]= 60 � 42 y

In[7]:= Integrate�F�y�, �y, 2, 3��
Out[7]= 165
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In[8]:= G�x_� � Integrate�f�x, y�, �y, 2, 3��
Out[8]=

39
���������
2

� 2 x

In[9]:= Integrate�G�x�, �x, 1, 7��
Out[9]= 165
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In[10]:= g�x_, y_� :� Sin�x�Sin�y��

Integrate�g�x, y�, �x, 1, 7�, �y, 2, 3��

NIntegrate�g�x, y�, �x, 1, 7�, �y, 2, 3��

Out[12]= �
2
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�Cos�Sin�y�� Csc�y� � Cos�7 Sin�y�� Csc�y����y

Out[14]= 2.19202
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� Representación de regiones regulares. Integrales en dichas regiones.
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In[15]:= Plot��x � 2, �x^2 � 5�, �x, 1, 2��
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Out[15]= ��Graphics��
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In[16]:= Needs�"Graphics`FilledPlot`"�;

FilledPlot��x � 2, �x^2 � 5�, �x, 1, 2��
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Out[18]= ��Graphics��
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In[19]:= Integrate� Integrate�x^2 � x�y, �y, x � 2, �x^2 � 5��, �x, 1, 2��
Out[19]=
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�x^2 � x�y���y��x
Out[20]=
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In[21]:= Needs�"Graphics`ImplicitPlot "̀�

A1 � ImplicitPlot�x 	 ��1�2��y � 1, �x, �4, 4��

B1 � ImplicitPlot�x 	 4 � y^2, �x, �4, 4��

C1 � Plot���1, 2�, �x, �4, 4��

Show�A1, B1, C1�
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Out[23]= ��Graphics��

-4 -2 2 4

-2

-1

1

2

Out[25]= ��Graphics��
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Out[27]= ��Graphics��
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Out[29]= ��Graphics��
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In[30]:= A2 � ImplicitPlot�x 	 ��1�2��y � 1, �x, �2.5, 0��

B2 � ImplicitPlot�x 	 4 � y^2, �x, �3, 4��

C2 � Plot���1, 2�, �x, �2, 4��

Show�A2, B2, C2�
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Out[30]= ��Graphics��

-3 -2 -1 1 2 3 4

-2

-1

1

2

Out[32]= ��Graphics��
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Out[34]= ��Graphics��
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In[37]:= Integrate� Integrate�x�Cos�y�, �x, ��1�2��y � 1, 4 � y^2�� , �y, �1, 2��
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In[39]:= ImplicitPlot��x � 2�^2 � �y � 2�^2 �� 3^2, �x, �5, 5��
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In[40]:= A � Graphics�Circle��2, 2�, 3� �

Show�A�

B � Graphics�Circle��2, 2�, 3� , AspectRatio �
 Automatic �

Show�B�
Out[40]= ��Graphics��

Out[42]= ��Graphics��

Out[44]= ��Graphics��
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Out[46]= ��Graphics��
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In[47]:= C1 � Graphics�Circle��2, 0�, 2�, AspectRatio � Automatic�

C2 � ImplicitPlot�4 � x 	 y^2, �x, 0, 4��

C3 � ImplicitPlot�2�y 	 x, �x, 0, 4��

Show�C1, C2, C3�
Out[47]= ��Graphics��
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In[54]:= Solve���x � 2�^2 � y^2 �� 4, 4 � x �� y^2�, �x, y��
Out[54]= 		x 
 1, y 
 �


����
3 �, 	x 
 1, y 



����
3 �, �x 
 4, y 
 0�, �x 
 4, y 
 0��

������������!��������������������������������	����0������>�����	�������	�����	����������������	�	���������� �x, y� � 1, 
����
3 ��

�	����	
��������
	���
��	���	������������������	�����	�$'�&������	����+	��"�5&;$67$9'7$�@�

������	������� "%



In[55]:= Solve���x � 2�^2 � y^2 �� 4, 2 y 	 x�, �x, y��
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In[56]:= Solve��2 y 	 x, 4 � x �� y^2�, �x, y��
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In[57]:= W1 � FilledPlot��x�2, ���������������������������������
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W2 � FilledPlot��x�2, �������������
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In[62]:= NIntegrate� Integrate�2�x�y^2 � x, �y, x�2, ���������������������������������
4 � �x � 2�^2 �� , �x, 0, 1�� �

NIntegrate� Integrate�2�x�y^2 � x, �y, x�2, �������������
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Out[63]= 3.10028
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� Representación de regiones mediante coordenadas polares.
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In[64]:= G1 � FilledPlot�Sqrt�1 � x^2�, �x, Cos�Pi�4�, 1��

G2 � FilledPlot�x, �x, 0, Cos�Pi�4���

Show�G1, G2�
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In[69]:= ParametricPlot��Cos���, Sin����, ��, 0, Pi�4�, AxesOrigin � �0, 0�,
AspectRatio � Automatic�
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In[70]:= ParametricPlot��2�Sin�3 ���Cos���, 2�Sin�3 ���Sin����, ��, 0, 2�Pi�, AspectRatio � 1�
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In[71]:= r�t_� :� 2�Sin�3 t�

ParametricPlot��r�t��Cos�t�, r�t�� Sin�t��, �t, 0, 2�Pi�, AspectRatio � 1�
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In[76]:= ParametricPlot��2��1 � Cos�t���Cos�t�, 2��1 � Cos�t���Sin�t��, �t, 0, 2� Pi�,
AspectRatio � 1�
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In[77]:= ParametricPlot����������������������������������������������
2�3^2� Cos�2 t� �Cos�t�, ��������������������������������������������

2�3^2 �Cos�2 t� � Sin�t��,
�t, 0, Pi�4�, AspectRatio � 1�
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