Sucesiones de numeros reales

1 Sucesiones

Ejercicio 1. Prueba quesi|x| < 1, entonces lim,_,o 1 + x + X4 +xX" = ﬁ .

Ejercicio 2. Sea a un ntimero real positivo y definamos x; = a, x,+1 = % para n € N. Probar
n
que la sucesion {x,},en converge a cero.

Ejercicio 3. Demuestra que la sucesion x; = 1, x,,11 = V3x,, ¥n > 1 es convergente y calcular
su limite.

Ejercicio 4. Se considera la sucesion definida por recurrencia por a; = 1y ap+1 = V2a, + 3
para n € N. Estudia si es convergente y, en caso de que lo sea, calcula el limite.

Ejercicio 5.  Se define la sucesion {x,} por recurrencia como x; = 1, x,41 = V1 +2x, — 1.
Calcula lim,, 0 X, Y limy, 0 xx—"l
n+

@ Ejercicio 6. Sea {x,},en la sucesion definida por recurrencia como x| = % Y Xpt1 = X2+ %.

n
a) Demuestra que % < Xp < ‘3‘ para cualquier natural n.

b) Demuestra que {x,},nv €s decreciente.

¢) Calcula su limite.

Ejercicio 7. Seaa € R, a > 1. Estudiar el comportamiento de la sucesion x| = @, x,11 =\ 75
para todo n € N.

2 Ciriterios de convergencia

Ejercicio 8. Estudia la convergencia de las siguientes sucesiones y calcular su limite cuando
exista.

T+2%+3% 4. 4t 1+1/2+1/3+--+1/n
a) 5 c)
n n
5) N+21 431+ 41! d) 14345+---+@2n—-1) 2n+1
n! n+1 2

Ejercicio 9. Calcula el limite de las siguientes sucesiones

2) {log(1-2---n)} 1+V2+V3+...<n
nlog(n) |’ ©) "

b) nn
1+2V2+3V3+...+nvn



Ejercicio 10. Estudia la convergencia de las siguientes sucesiones:

a){ 1 } o 2-4-6-2n
/n! n+1
b) {%\’7(3n+ 1)(3n+2)---(3n+n)}

{1 ,,/(Zn)!}
c) 4—

n n!
Ejercicio 11. Calcula el limite de las siguientes sucesiones.

1

n2+5
b) n? = 5n+ 6\
n2+2n+1

Ejercicio 12. Calcula el limite de las siguientes sucesiones.

1 1
N 1+5+...+1 b) {10g(n+1)!}

log(n) log(n + 1)"
Ejercicio 13. Calcula el limite de las siguientes sucesiones.

n+l T b) {sen 1 cos(Vn? + 1)log(n)
) W 5= n ©)
n+n+5 n

Ejercicio 14. Calcula el limite de las siguientes sucesiones.

n! log(n!)
a) 44| =—— b)

(2nyr+! VIi+V2+...+yn

@ Ejercicio 15. Calcula el limite de la sucesién

2,32, 48 4 el
{1+2+32+ + =

n2

@ Ejercicio 16. Calcula el siguiente limite

. 32+ 2n+ 1 4+l
lim |1+ log| ————7— .
n—oo 3n% +5n



