TEOREMA FUNDAMENTAL DEL CALCULO

Integracion

1 Teorema Fundamental del Calculo

Ejercicio 1. Halla las derivadas de cada una de las funciones siguientes:

a) F(x)= [ sen’(t)dt,

b) F() = [ trmrer 9t
b

) F(x) = fa 1+t2+§en2(t) dt.

Ejercicio 2. Halla las derivadas de cada una de las funciones siguientes:
xZ

a) F(x) = [ sen(log(l +1)dt,

b) F(x) = [5sen() dr,
3

¢) F(x) = [, cos’(¢)dt.

@ Ejercicio 3. Estudia el crecimiento y decrecimiento de la funcién f : R* — R definida como

3_.2

f(x) = fx‘ B e dt.
0

Como consecuencia, estudiar los extremos relativos de dicha funcion.
(®) Ejercicio 4. Calcula el siguiente limite:
sen(x) )
f e dt
m X24x '
-0  sen?(x)

@ Ejercicio 5. Calcula el mdximo absoluto de la funcién f : [1, +oco[— R definida por
x—1 )
f(x) = f (e —eMydr
0
Sabiendo que lim f(x) = %(\/5 — 1), calcula el minimo absoluto de f.
X—+00

Ejercicio 6. Calcula el siguiente limite

fx = sen(sen(?)) dt
m > .

x—0 X
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3
Ejercicio 7. Se considera la funcién f(x) = o

e dt Vx eR.

a) Encuentra los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de la funcién f en R.

b) Calcula los extremos relativos de f.

¢) Calcula lim L
-0 sen(x3 — x2)

Calculo de primitivas

Integrales inmediatas y cambio de variable

Ejercicio 8. Calcula las siguientes primitivas

a) [5x8dx d [
b) [ x(x+ 1)(x—2)dx e) [(a} - x})dx

©) [(2+3x)dx
Ejercicio 9. Calcula las siguientes primitivas

a) f Ylrosn) +iog(x) dx b)

Y+1

Integracion por partes

Ejercicio 10. Calcula las siguientes primitivas

a) [log(x)dx d) [ xsen(x)dx
b) f arctan(x)dx e) f xe *dx
c) f arcsen(x)dx f) f x*e¥dx

Integracion de funciones racionales

Ejercicio 11. Calcula las siguientes primitivas

X2=5x+9 dx
a) f P 5x+6dx d) f (P—dx43)(2+4x+5)
5x0+2 dx
b) f P 5x2+4x e) f Gra)(x+b)
c) f x(x+1)2

Ejercicio 12. Calcula las siguientes primitivas

dx
a) fx3+1 <) f(ﬁ—l)z
) f(x+1)2 x2+1)2

f) f f_*lldx

c) fx(2x +35)10dx

g) f xsen(x) cos(x)dx



2.4 Integracion de funciones trigonométricas

Ejercicio 13. Calcula las siguientes primitivas

a) f cos3(x)dx
b) [ sen’(x)dx

c) f sen?(x) cos>(x)dx
d) f sen®(x) cos2(x)dx

b f

Ejercicio 14. Calcula las siguientes primitivas

cos(x)

a) f i+cos((x)) d) f3sen2(x)+5cos2(x)
+tan(x sen(2x)

b) fl tan(x)d e) fl+sen2(x)

c) f l+cos2(3x)
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e [ cos6(3x)dx

COs: (x)
sen? (x)




